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Знакопеременная группа

Задача 17.1. Докажите, что An порождается:
а) тройными циклами (ijk);
б) произведениями пар независимых транспозиций (ij)(kl), если n ≥ 5.

Задача 17.2. Пусть N ⊂ An — нормальная подгруппа.
а) Докажите, что N содержит элемент σ простого порядка p.
б) Если p ≥ 5, покажите, что N содержит тройной цикл.
Указание. Представьте σ как (i1 . . . ip)τ и сопрягите σ подходящим элементом, получив новый
элемент σ′, и рассмотрите произведение σ′σ−1.
в) Пусть p = 3. Докажите, что N содержит произведение пары транспозиций.
г) Решите ту же задачу при p = 2.

Задача 17.3. Выведите из предыдущей задачи простоту группы An.


