
Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà

Ââåäåíèå â òåîðèþ ÷èñåë, âåñåííèé ñåìåñòð 2023 ã.

ôàêóëüòåò ìàòåìàòèêè, ÍÈÓ ÂØÝ

Ôàìèëèÿ è èìÿ ñòóäåíòà:

Çàäà÷à 1 2 3 4 5 6 Èòîã

Îöåíêà

Ïðîäîëæèòåëüíîñòü êîíòðîëüíîé � 80 ìèíóò. Íà ïîëíûé áàëë äîñòàòî÷íî ðåøèòü ëþáûå 5 çàäà÷.

Ìîæíî ïîëüçîâàòüñÿ ëþáûìè íåèíòåðàêòèâíûìè ìàòåðèàëàìè. Åñëè èñïîëüçóåòå â ðåøåíèè òåî-

ðåìó áåç äîêàçàòåëüñòâà, òî ïðèâåäèòå òî÷íóþ ôîðìóëèðîâêó òåîðåìû è ññûëêó íà èñòî÷íèê, ãäå

îíà äîêàçûâàåòñÿ.

Çàäà÷à 1. Íàéäèòå 7-àäè÷åñêîå ðàçëîæåíèå äëÿ ðàöèîíàëüíîãî ÷èñëà −5
6
.

Çàäà÷à 2. ßâëÿåòñÿ ëè 599 êâàäðàòè÷íûì âû÷åòîì ïî ìîäóëþ 701?

Çàäà÷à 3. Ñêîëüêî ðåøåíèé èìååò ñðàâíåíèå

x2 + 2y2 = 3 (mod 2027)?

Çàäà÷à 4. Ïóñòü OK � êîëüöî öåëûõ êâàäðàòè÷íîãî ïîëÿ Q(
√
−30). Äëÿ êàêèõ

ïðîñòûõ ÷èñåë p ∈ N ãëàâíûé èäåàë (p) ⊂ OK ÿâëÿåòñÿ êâàäðàòîì ïðîñòîãî èäåàëà?

Çàäà÷à 5. Êàêèå èç ÷èñåë 449, 599, 1009, 1087, 1613, 1789, 1861, 2017 ïðåäñòàâëÿþòñÿ
â âèäå

x2 − 2y2

äëÿ öåëûõ x è y?

Çàäà÷à 6. Â êâàäðàòå {(x, y) | 0 ≤ x, y ≤ 100} íàéäèòå òàêóþ öåëóþ òî÷êó, ÷òî

ðàññòîÿíèå îò íå¼ äî ïðÿìîé y =
√
2x ìåíüøå, ÷åì 0, 007.


