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Ñåìèíàð 2. Ãðóïïû.

ôàêóëüòåò ìàòåìàòèêè, ÍÈÓ ÂØÝ

Çàäà÷à 1. Â íåêîòîðîé ãðóïïå äëÿ íåêîòîðûõ òð¼õ ýëåìåíòîâ âûïîëíåíî ðàâåíñòâî
ghk = e. Ñëåäóåò ëè èç íåãî ðàâåíñòâî
(à) hkg = e; (á) hgk = e?

Çàäà÷à 2. Ïîñòðîéòå âñå âîçìîæíûå èçîìîðôèçìû ìåæäó ãðóïïîé âû÷åòîâ Z/16Z
ñ îïåðàöèåé ñëîæåíèÿ è ìóëüòèïëèêàòèâíîé ãðóïïîé âû÷åòîâ (Z/17Z)∗ ñ îïåðàöèåé
óìíîæåíèÿ.

Çàäà÷à 3. (à) Âñïîìíèòå ñàìè èëè ïîïðîñèòå ïðåïîäàâàòåëÿ íàïîìíèòü âàì îïðå-
äåëåíèå ïðÿìîãî ïðîèçâåäåíèÿ äâóõ ãðóïï.
(á) Âåðíî ëè, ÷òî êàæäàÿ ïîäãðóïïà â ïðÿìîì ïðîèçâåäåíèè G1 × G2 èìååò âèä

H1 ×H2, ãäå H1 � ïîäãðóïïà â ãðóïïå G1, à H2 � ïîäãðóïïà â ãðóïïå G2?

Çàäà÷à 4. Êàêèå èç ñëåäóþùèõ ãðóïï ïðåäñòàâëÿþòñÿ â âèäå ïðÿìîãî ïðîèçâåäåíèÿ
äâóõ ìåíüøèõ ãðóïï?
(à) Z/4Z; (á) Z/6Z; (â) S3; (ã) D4; (ä) D5; (å) D6.

Çàäà÷à 5. (à) Âñïîìíèòå ñàìè èëè ïîïðîñèòå ïðåïîäàâàòåëÿ íàïîìíèòü âàì îïðå-
äåëåíèå öåíòðà ãðóïïû.
(á) Íàéäèòå öåíòð ãðóïïû GLn(R) è SLn(R).
(â) Èçîìîðôíû ëè ãðóïïû PGLn(R) (=ôàêòîðãðóïïà ãðóïïû GLn(R) ïî öåíòðó)

è PSLn(R) (=ôàêòîðãðóïïà ãðóïïû SLn(R) ïî öåíòðó)?

Çàäà÷à 6. Ïîñòðîéòå èçîìîðôèçìû ãðóïï:

(à) S3 ' PGL2(F2); (á) S4 ' PGL2(F3); (â) A5 ' PGL2(F4); (ã)? S5 ' PGL2(F5).

×åðåç Fq îáîçíà÷àåòñÿ êîíå÷íîå ïîëå èç q ýëåìåíòîâ.


